Unidad didactica para el aprendizaje de las lineas y los puntos notables de
triangulos.

GUIA DOCENTE

A continuacion se presentan las unidades didécticas elaboradas para el aprendizaje de
las lineas y puntos notables de un tridngulo para estudiantes de octavo grado.

ACTIVIDAD 1. Reconociendo el triangulo
(Nivel 1. reconocimiento)
Objetivos:

v" Reconocer visualmente un tridngulo, sus elementos y su clasificacién teniendo en cuenta la medida
de sus lados y sus angulos.

v" Promover la participacién y la puesta en comin como medios para comprender conceptos y
propiedades y los procesos de visualizacion y razonamiento propios del nivel 1 del modelo de Van
Hiele

CONCEPTOS:

Tridngulo: Es un poligono de tres lados, es decir, una porcién de plano limitada por tres segmentos
unidos, dos a dos, por sus extremos. Los tres segmentos que limitan el triangulo se denominan lados,
y los extremos de los lados, vértices.

Clasificacién:

- De acuerdo a la medida de sus lados:
a) Equilateros: Son los que tienen sus 3 lados iguales.
b) Isésceles: Son los que tienen dos lados iguales.
c) Escalenos: Son los que sus 3 son lados desiguales

- De acuerdo a la medida de sus angulos:
a) Rectangulos: Son los que tienen un angulo recto (90°).
b) Acutangulos: Son los que tienen sus 3 angulos agudos.
¢) Obtusangulos: Son los que tienen un angulo obtuso.

FASES

FASE 1. INFORMACION
e Reconocer visualmente un tridngulo e identifica sus elementos.
e |dentificar caracteristicas comunes entre una coleccién de triangulos.

ACTIVIDAD DESCRIPCION Y ALCANCES
1. Observe las siguientes figuras y determine cuales de ellas
son Descripcion: Las actividades 1, 2 y
A~ 3, permiten que el estudiante
/1\\ {_/______2___ i 1_3 . reconozca e identifique
— T N visualmente un tridngulo, sus
|h1.__ r'r' . elementos y clasificacion.
l‘;} \'\5 .lll = GJ 3 //T
|| S AY| - ) Alcance: Se espera que los
v estudiantes identifiquen
visualmente los elementos de un
triangulos. Justifique su eleccion. triangulo y los clasifique segun el

criterio presentado.




ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y ALCANCES

2. Abre el archivo Act-2.ggb de GeoGebra Identifica en la siguiente
figura los lados, los vértices y los angulos

Lados:
Vértices:
Angulo:

3. Abra el archivo Act3.ggb de GeoGebra. Observe cuidadosamente
los siguientes triangulos y agrupe aquellos que tengan una
caracteristica comun

Figuras Caracteristica

FASE 2. ORIENTACION DIRIGIDA

Clasificar los triangulos de acuerdo a la medida de sus lados y la medida de sus dngulos.

ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y ALCANCES

4. Abra el archivo Act-4.ggb de GeoGebra y determine la medida
de los lados de los triangulos que alli aparecen. Teniendo en
cuenta que estos triangulos recibe el nombre de tridangulos
equilateros ¢Qué podria concluir?

b

Descripcion: En las actividades 4,
5 y 6, definir, detalladamente, la
clasificacion de triangulos de
acuerdo a la medida de sus lados.

Alcance: En esta actividad se
espera que los estudiantes deben
medir y clasificar los tridangulos de
acuerdo a la medida de sus lados.




ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y ALCANCES

5. Abra el archivo Act-5.ggb de GeoGebra y determine la medida
de los lados de los triangulos que alli aparecen. Teniendo en
cuenta que estos tridngulos recibe el nombre de tridangulos
isdsceles ¢ Qué podria concluir?

6. Abra el archivo Act-6.ggh de GeoGebra y determine la medida
de los lados de los triangulos que alli aparecen. Teniendo en
cuenta que estos triangulos recibe el nombre de tridangulos
escaleno ¢Qué podria concluir?

7. Abra el archivo Act-7.ggb de GeoGebra y determine la
medida de los angulos de los tridngulos que alli aparecen.
Teniendo en cuenta que estos tridngulos recibe el nombre de
triangulos acutangulo ¢Qué podria concluir?
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8. Abra el archivo Act-8.ggb de GeoGebra y determine la
medida de los angulos de los tridngulos que alli aparecen.
Teniendo en cuenta que estos tridngulos recibe el nombre de
triangulos rectangulo ¢ Qué podria concluir?

X B
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Descripcion: En las actividades 7,
8 y 9 se define detalladamente, la
clasificacion de triangulos de

acuerdo a la medida de sus
angulos.

Alcance: Se espera que los
estudiantes clasifiquen los
triangulos de acuerdo a la medida
de sus angulos y usen el

vocabulario basico y adecuado
para definirlos.




ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y
ALCANCES

9. Abra el archivo Act-9.ggb de GeoGebra y determine la
medida de los angulos de los triangulos que alli aparecen.
Teniendo en cuenta que estos tridngulos recibe el nombre de

tridngulos obtusangulo ¢Qué podria concluir?

FASE 3. EXPLICITACION

e Socializar lo observado durante el desarrollo de cada actividad a través de una puesta en

comun

ACTIVIDAD

10. Segun lo observado en el desarrollo de las actividades

anteriores plantee con sus propias palabras

- El concepto de triangulo
- ¢Qué elementos se encuentran en un triangulo?

- éCual es la clasificacion de los tridngulos segun la

medida de sus lados?

- ¢Cual es la clasificacidn de los tridngulos segun la

medida de sus angulos?

En una puesta en comuin comparta sus respuestas.

Descripcion:  Apropiarse de  los
conceptos adquiridos, para ampliar y
profundizar el conocimiento del tema
estudiado junto a los nuevos conceptos
que puedan surgir en la puesta en comun
desde las experiencias vividas de mis
otros compafieros. Ademads utiliza el
vocabulario adecuado para expresar lo
aprendido.

Alcance: En esta actividad se espera que
los estudiantes aclaren las conclusiones
obtenidas.

FASE 4. ORIENTACION LIBRE

e Plantear nuevas situaciones con el fin de afianzar las ideas previas, una vez establecida los
elementos y la clasificacion de los tridngulos.

ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y ALCANCES

En una puesta en comun comparta sus
respuestas

11. Haciendo uso de GeoGebra construye los
siguientes triangulos teniendo en cuenta las
indicaciones dadas y clasificalos

a. Dos lados iguales de 3 cm y un angulo de 140
b. Tres lados iguales de 4,5 cm
c.Lladosde 3,4y5cm

Descripcion: Con esta actividad se busca
aumentar el nivel de conocimiento alcanzado por
el estudiante, verificar su aprendizaje, describir y
justificar las respuestas dadas, a parir de una
construccion o de una visualizacion.

Alcance: En esta actividad los estudiantes
realizan nuevas construcciones, teniendo en
cuenta lo aprendido para consolidar el nivel de
raciocinio respecto al objeto de estudio.




FASE 5. INTEGRACION

e Relacionar las propiedades de los triangulos con distintos atributos y elabora un mapa
mental para evidenciar la apropiacidn de los conceptos estudiados.
e Definir visualmente las propiedades un tridngulo, sus elementos y su clasificacion teniendo

en cuenta la medida de sus lados y sus dngulos

ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y
ALCANCES

14. De las siguientes propiedades que describen un tridngulo
determinado ¢cuales de ellas serian suficientes para saber de qué
triangulo se trata y como dibujarlo?

CONDICIONES Sl NO
Tiene tres lados
Tiene dos dngulos agudos
Sus angulos suman 180°
Tiene solo dos lados iguales
El lado desigual mide 4 cm.

13. Asocia a cada tipo de triangulo la propiedad o propiedades que
le correspondan:

Propiedad Tipo de triangulo
- Tiene un angulo de 90° - Tridngulo escaleno
- Tiene tres lados iguales - Tridngulo equilatero
- Tiene dos angulos iguales - Triangulo isésceles
- Tiene un angulo obtuso - Tridngulo acutangulo
- Tiene tres angulos iguales. - Triangulo rectangulo
- Tiene sélo dos lados iguales. - Triangulo Obtusangulo

- Tiene sus angulos
desiguales.

Descripcion: Los estudiantes
definen las propiedades de un
triangulo teniendo en cuenta la
medida de sus lados y sus
angulos.

Alcance: En esta actividad se
espera que los estudiantes
integren el nuevo conocimiento
adquirido a su red de
conocimientos a sus saberes
previos con lo aprendido sobre
los tridangulos y sus
propiedades.




ACTIVIDAD 2. Presentacion de lineas y los puntos notables (Alturas y Ortocentro)
Nivel 2. Andlisis

Objetivos:

Identificar las alturas como lineas notables de un triangulo.

Identificar el ortocentro (interseccion de las alturas) como un punto notable de un tridngulo.
Realizar procesos de razonamiento geométrico para hacer generalizaciones a partir de
construcciones realizadas con GeoGebra.

v' Promover la participacién y la puesta en comin como medio para la comprensidn de los conceptos,
propiedades y las caracteristicas de las lineas y puntos notables de un triangulo y de los procesos
propios del segundo nivel de razonamiento de Van Hiele.

ANRNEN

CONCEPTOS:

Altura: Es un segmento perpendicular desde un vértice del tridngulo a la recta que contiene al lado
opuesto.

Ortocentro: Es el punto de interseccién de las alturas de un tridngulo.

FASES

FASE 1. INFORMACION
e Identificar las alturas de un tridngulo visualmente triangulo.
e  Trazar rectas notables en un triangulo, haciendo uso del software.

ACTIVIDAD DESCRIPCION Y ALCANCES
1. Sefiala las alturas en los siguientes triangulos Descripcion: Identificar en qué medida los
estudiantes reconoce las alturas de un
triangulo

Alcance: Se espera que los estudiantes,
identifiquen al menos una de las alturas de
un triangulo.

FASE 2. ORIENTACION DIRIGIDA
e Reconocer las alturas de un tridangulo.
e Reconocer el Ortocentro como punto notable de un triangulo.
e Afianzar el concepto de perpendicularidad mediante la construccidn del triangulo dado.

ACTIVIDAD DESCRIPCION Y ALCANCES

Dado que la altura es un segmento perpendicular desde un vértice del | Descripcién: La actividad
triangulo a la recta que contiene al lado opuesto y el ortocentroesel | 2, 3 y 4 permiten la

punto de interseccién de las mismas. construccidn de las alturas

de los triangulos
2. Abra el archivo Act-2.ggb de GeoGebray teniendo que los tridngulos | rectangulos, obtusangulos
gue aqui se presentan son rectangulos: y acutdngulos y la

ubicacién del ortocentro
a. Trace las alturas en cada uno de los tridangulos y determine si su | en los mismos.
posicidn se encuentra dentro, fuera o sobre del tridngulo.
b. Ubique el ortocentro y determine si su posicién se encuentra
dentro, fuera o sobre el tridngulo.
c.Segun lo observado que puedes concluir




ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y
ALCANCES

3. Abra el archivo Act-3.ggb de GeoGebra y teniendo que los triangulos | Alcance: Se espera que
gue aqui se presentan son obtusangulos:

los estudiantes
construyan exitosamente

a. Trace las alturas en cada uno de los triangulos y determine si la altura en los triangulos
su posicidn se encuentra dentro, fuera o sobre del tridngulo. rectangulos,
b. Ubique el ortocentro y determine si su posicidn se encuentra obtusangulos y

dentro, fuera o sobre el triangulo.
c. Segun lo observado que puedes concluir

acutangulos y determine
que el ortocentro se
encuentre ubicado sobre,

4. Abra el archivo Act-4.ggb de GeoGebra y teniendo que los tridngulos | fuera y adentro,
gue aqui se presentan son acutangulos:

a. Trace las alturas en cada uno de los tridngulos y determine si
su posicidn se encuentra dentro, fuera o sobre del tridngulo.
b. Ubique el ortocentro y determine si su posicion se encuentra

dentro, fuera o sobre el triangulo.
c. Segun lo observado que puedes concluir

respectivamente.

FASE 3. EXPLICITACION

e Identificar con precision el ortocentro en un tridngulo basandose en las caracteristicas del
mismo y usando el software.

e Identificar los conceptos sobre rectas (alturas) y puntos notables (ortocentro) de los
triangulos, en la aplicacién y construccién de tridngulos segun sus propiedades y

relaciones.

e  Promover el trabajo en grupo y su participacion en la puesta en comun de la actividad.

ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y ALCANCES

5. Reflexione con sus compafieros las siguientes

preguntas:

- ¢Cudles condiciones deben existir para que el
ortocentro se encuentre dentro del triangulo?

- ¢Cudles condiciones deben existir para que el
ortocentro se encuentre afuera del triangulo?

- ¢Y para que el ortocentro coincida con el tridngulo?

Descripcion: Esta actividad permite
consolidar las propiedades de las alturas y
del ortocentro en los triangulos
rectangulos, obtusangulos y acutangulos.

Alcance: Se espera que los estudiantes
reafirmen o aclaren las conclusiones
obtenidas.




FASE 4. ORIENTACION LIBRE

e Interpretar los conceptos asociados a las rectas y puntos notables a partir del trazado y

ubicacion de los mismos.

e Identificar con precision las propiedades que presentan las alturas de un tridngulo,
basandose en las caracteristicas del mismo y usando el software.

ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y ALCANCES

6. Realiza las construcciones que verifiquen las
proposiciones propuestas indicando la descripcidn de los

pasos a seguir para lograrla.

-Las alturas de un tridngulo isdsceles son congruentes.
-Las alturas de un tridngulo rectdngulo son

perpendiculares.

-Las alturas de un tridngulo equildtero son congruentes.

Descripcidon: Esta actividad permite
consolidar las propiedades de las
alturas en los triangulos isdsceles,
rectangulo y equilatero

Alcance: Se espera que los estudiantes
reafirmen o aclaren las conclusiones
obtenidas a cerca de las propiedades
de las alturas en diferentes tipos de
triangulos.

FASE 5. INTEGRACION

e Integrar la informacién obtenida a su red de conocimiento con relacion a las propiedades y
las relaciones de las lineas y puntos notables de un tridngulo
e Reconocer las caracteristicas y propiedades de los triangulos de los puntos de interseccion

de las lineas notables

ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y ALCANCES

7. Complete la siguiente tabla con una X segun corresponda:

Descripcion:  Esta  actividad
permite que los estudiantes
identifiquen la altura y el

ENUNCIADO SI | NO

JUSTIFICA

ortocentro como la linea y el

Todas las alturas se ubican
al interior de un triangulo.

punto notable respectivamente
de un triangulo.

El ortocentro se ubica al
exterior de un triangulo.

Alcance: Se espera que los

En todos los triangulos
rectangulos, el ortocentro
se ubica en su interior

estudiantes integren el nuevo
conocimiento adquirido a su red
de conocimientos a sus saberes

El ortocentro su ubica en
uno de los lados del
triangulo rectangulo

previos.




ACTIVIDAD 3. Presentacion de lineas y los puntos notables (Medianas y Baricentro)
(Nivel 2. Analisis)
Objetivos:

Identificar las medianas como lineas notables de un triangulo.

Identificar el baricentro (interseccién de las medianas) como un punto notable de un tridangulo.
Realizar procesos de razonamiento geométrico para hacer generalizaciones a partir de
construcciones realizadas con GeoGebra.

v' Promover la participacion y la puesta en comin como medio para la comprensién de los conceptos,
propiedades y las caracteristicas de las lineas y puntos notables de un tridngulo y de los procesos
propios del segundo nivel de razonamiento de Van Hiele.

ANANIN

CONCEPTOS:

Mediana: Es un segmento cuyos extremos son un vértice del triangulo y el punto medio de su lado
opuesto.

Baricentro: Es el punto de interseccion de las medianas de un tridngulo.

FASES

FASE 1. INFORMACION
e Identificar las medianas de un triangulo.

ACTIVIDAD DESCRIPCION Y ALCANCES

1. Seiiala las medianas en los siguientes triangulos. Descripcion: Identificar en qué medida los

estudiantes reconoce las medianas de un
—— = triangulo
W T g

Alcance: Se espera que los estudiantes, por
lo menos identifiquen una de las medianas de
' un tridngulo.

FASE 2. ORIENTACION DIRIGIDA
e Reconocer las medianas en distintos triangulos.
e Identificar con precisidn el baricentro en todo de triangulo, basandose en las
caracteristicas del mismo y usando el software

ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y ALCANCES

Dado que la mediana es un segmento cuyos extremos son un
vértice del triangulo y punto medio de su lado opuesto y el
baricentro es el punto de interseccion de las mismas:

2. Abra el archivo Act-2.ggb de GeoGebra y teniendo que los
triangulos que aqui se presentan son rectangulos:

a. Trace las medianas en cada uno de los triangulos y
determine si su posicion se encuentra dentro del tridngulo.
b. Ubique el baricentro y determine su ubicacion.

c. Segun lo observado que puedes concluir

Descripcion: La actividad 2, 3y 4,
permiten la construccion de las
medianas de los tridngulos
rectangulos, obtusangulos y
acutangulos y la ubicaciéon del
baricentro en los mismos.




ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y ALCANCES

3. Abra el archivo Act-3.ggb de GeoGebra y teniendo que los
tridngulos que aqui se presentan son obtusangulos:

a. Trace las medianas en cada uno de los triangulos y
determine si su posicion se encuentra dentro del triangulo.
b. Ubique el baricentro y determine su ubicacion.

c. Segun lo observado que puedes concluir

4. Abra el archivo Act-4.ggb de GeoGebra y teniendo que los
triangulos que aqui se presentan son acutangulos:

a. Trace las medianas en cada uno de los triangulos y
determine si su posicion se encuentra dentro del triangulo.
b. Ubique el baricentro y determine su ubicacidn.

c. Segun lo observado que puedes concluir.

Alcance: Se espera que los
estudiantes construyan
exitosamente la mediana en los
triangulos rectangulos,
obtusangulos y acutdngulos vy
determine que el baricentro se
encuentre ubicado en su interior.

FASE 3. EXPLICITACION

e Identificar con precision el baricentro en un tridangulo basandose en las caracteristicas del

mismo y usando el software.

e Reconocer las caracteristicas y propiedades de los tridngulos y de los puntos de interseccion

de las lineas notables de un triangulo.

ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y ALCANCES

5. Reflexione con sus compafieros las siguientes
preguntas:

- ¢Qué ocurre con el area del triangulo al trazar una
mediana?

- ¢Cudl es la posicion del punto de interseccion del
baricentro en el triangulo rectangulo?

- ¢Y en el acutangulo y el obtusangulo?

Descripcion:
consolidar las
medianas y del
triangulos rectangulos, obtusangulos vy
acutangulos.

Esta actividad permite
propiedades de las
baricentro en los

Alcance: Se espera que los estudiantes
reafirmen o aclaren
obtenidas.

las conclusiones




FASE 4. ORIENTACION LIBRE

e Utilizar las propiedades de los puntos para resolver diferentes problemas de aplicacidn en

la vida diaria.

e Integrar la informacidn obtenida a su red de conocimiento con relacidn a las propiedades y las

relaciones de las lineas y puntos notables de un tridangulo

e Reconocer las caracteristicas y propiedades de los tridngulos de los puntos de interseccién de

las lineas notables

ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y ALCANCES

6. Utilizando la herramienta GeoGebra resuelve las siguientes
situaciones:

Se quiere construir un supermercado que esté a la misma
distancia de una farmacia (f), una estacion de servicio (e) y
una clinica (c), tal como se ve en la figura abajo. ¢A donde
debe estar ubicado exactamente el supermercado? éQué
concepto geométrico podrian utilizar para ubicarlo? éPor
qué?

Una empresa quiere construir una fabrica de productos que
se venden principalmente en tres ciudades. La idea es
construirla en un lugar estratégico (punto medio) que este a
igual distancia de las tres ciudades. {Cémo se puede
encontrar el punto donde se debe construir la fabrica?
Muestra un ejemplo usando el software (arrastre)

Las tres medianas de un tridngulo son interiores al mismo,
independientemente del tipo de tridngulo que sea,
comprueba que también el punto de interseccién llamado
baricentro también divide el tridangulo en dos tridngulos de

igual area.

Descripcion: Esta actividad
permite consolidar las
caracteristicas y propiedades de
los triangulos y de los puntos de
interseccion de las lineas
notables de un tridngulo.

Alcance: Se espera que los
estudiantes apliquen
correctamente la propiedad

fundamental del triangulo de
acuerdo a las condiciones de la
situacion planteada.

FASE 5. INTEGRACION

e Plantear nuevas situaciones con el fin de afianzar las ideas relacionada con

ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y ALCANCES

7. Complete la siguiente tabla con una X segln corresponda:

ENUNCIADO S| NO | JUSTIFICA

La mediana divide a un angulo
en dos partes iguales.

Todas las medianas se ubican al
interior de un triangulo.

El baricentro se ubica al exterior
de un triangulo.

Cada mediana divide al
triangulo en dos tridngulos de
igual area

Descripcion: Esta actividad
permite que los estudiantes
identifiquen la mediana y el
baricentro como la linea y el
punto notable respectivamente
de un tridngulo.

Alcance: Se espera que los
estudiantes integren el nuevo
conocimiento adquirido a su red
de conocimientos a sus saberes
previos.




ACTIVIDAD 4. Presentacion de lineas y los puntos notables (Bisectriz e Incentro)
(Nivel 2. Analisis)

Objetivos:

Identificar las bisectrices como lineas notables de un tridngulo.

Identificar el Incentro (interseccion de las bisectrices) como un punto notable de un triangulo.
Realizar procesos de razonamiento geométrico para hacer generalizaciones a partir de
construcciones realizadas con GeoGebra.

v' Promover la participacién y la puesta en comin como medio para la comprensidn de los conceptos,
propiedades y las caracteristicas de las lineas y puntos notables de un triangulo y de los procesos
propios del segundo nivel de razonamiento de Van Hiele.

ANRNEN

CONCEPTOS:

Bisectriz: rectas que pasan por cada uno de sus vértices y que dividen en dos angulos iguales el
angulo correspondiente a cada uno de los vértices.

Incentro: Es el punto de interseccién de las bisectrices de los angulos de un triangulo.

FASES

FASE 1. INFORMACION
e Identificar las bisectrices de un triangulo.

ACTIVIDAD DESCRIPCION Y ALCANCES

1. Senala las bisectrices en los siguientes triangulos Descripcion: Identificar en qué medida
los estudiantes reconoce las bisectrices
de un tridngulo.

: I e Alcance: Se espera que los estudiantes,
| P Bl por lo menos identifiquen una de las
! B - e bisectrices de un triangulo.

FASE 2. ORIENTACION DIRIGIDA
e Reconocer las bisectrices de un triangulo.

ACTIVIDAD DESCRIPCION Y ALCANCES

Dado que la bisectriz es una recta que pasa por cada uno de sus | Descripcidon: La actividad 39, 40
vértices y que dividen en dos angulos iguales el angulo y 41, permiten la construccion
correspondiente a cada uno de los vértices y el Incentro es el de las bisectrices de los
punto de interseccién de las mismas. triangulos rectangulos,

obtusangulos y acutangulos y la
2. Abra el archivo Act-2.ggh de GeoGebra y teniendo que los ubicacion del Incentro en los
tridngulos que aqui se presentan son rectangulos: mismos.

a. Trace las bisectrices en cada uno de los triangulos y
determine si su posicion se encuentra dentro, fuera o
sobre del triangulo.

b. Ubique el Incentro y determine si su posicion se encuentra
dentro, fuera o sobre el tridngulo.

c. Segun lo observado que puedes concluir




ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y ALCANCES

3. Abra el archivo Act-3.ggb de GeoGebra y teniendo
que los triangulos que aqui se presentan son
obtusangulos:

a. Trace las bisectrices en cada uno de los triangulos y
determine si su posicion se encuentra dentro, fuera
o sobre del triangulo.

b. Ubique el Incentro y determine si su posicién se
encuentra dentro, fuera o sobre el triangulo.

c. Segun lo observado que puedes concluir

4. Abra el archivo Act-4.ggb de GeoGebra y teniendo
que los triangulos que aqui se presentan son
acutangulos:

a. Trace las bisectrices en cada uno de los triangulos y
determine si su posicién se encuentra dentro, fuera
o sobre del triangulo.

b. Ubique el Incentro y determine si su posicidn se
encuentra dentro, fuera o sobre el triangulo.

c. Segun lo observado que puedes concluir

Alcance: Se espera que los estudiantes
construyan exitosamente la bisectriz en los
triangulos rectangulos, obtusangulos vy
acutangulos y determine que el Incentro se
encuentre ubicado sobre, fuera y adentro,
respectivamente.

FASE 3. EXPLICITACION

e Reconocer las caracteristicas y propiedades de los triangulos y de los puntos de
interseccion de las lineas notables de un tridngulo.
e Identificar con precisidn el Incentro del triangulo equilatero basandose en las

caracteristicas del mismo y usando el software

ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y ALCANCES

5. Teniendo en cuenta que el punto de interseccion de
las bisectrices se denomina Incentro reflexione con
sus companieros las siguientes preguntas:

- ¢Cudles condiciones deben existir para que el
Incentro se encuentre dentro o fuera del tridngulo?

- Comprueba que el punto de corte de las tres
bisectrices se le llama circunferencia inscrita. Justifica.

Descripcion: Esta actividad permite
consolidar las propiedades de las alturas y
del Incentro en los triangulos rectangulos,
obtusangulos y acutangulos.

Alcance: Se espera que los estudiantes
reafirmen o aclaren las conclusiones
obtenidas.




FASE 4. ORIENTACION LIBRE

e Utilizar las propiedades de los puntos para resolver diferentes problemas de aplicacién en

la vida diaria.

e Reconocer las caracteristicas y propiedades de los tridangulos y de los puntos de interseccion

de las lineas notables de un triangulo.

e Analizar la pertinencia de la aplicacidn de los conceptos, aprendidos en esta secuencia, en

situaciones problematicas concretas.

ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y ALCANCES

6. Utilizando la herramienta GeoGebra resuelve las siguientes
situaciones:

a.

Dos amigos, Carlos y Sergio viven en un nuevo barrio del
municipio. Un tercer amigo, Eduardo, compra un predio cerca
y quiere ubicar su casa de manera que se encuentre a la
misma distancia de Carlos y Sergio. Representa esta situacion y
marca dénde podria construir Eduardo su casa.

Verifica que la casa de Eduardo se encuentra equidistante de
la de sus amigos.

- ¢Habra otras ubicaciones para que Eduardo construya su
casa? Justifica

- ¢Eduardo podra construir su casa de manera que ahora los
tres se encuentren a la misma distancia uno del otro? Si te
parece que si, marca el punto donde deberia ubicar Roberto
su casa.

Un sefior tiene un corral triangular sin alambrar y una vaca
arisca; para que la vaca no se escape decidid atarla con un lazo,
a una estaca. Dependiendo del lugar del corral donde se
coloque la estaca se puede regular la longitud de la cuerda, de
forma tal que la vaca pueda ir lo mas lejos posible sin comer
pasto fuera de la marca del corral.

Construye un corral triangular, y trata de encontrar en qué
lugar debe colocarse la estaca de tal manera que la vaca
pueda comer en la mayor superficie posible del corral. ¢Como
encontraste el punto?

Comprueba que el incentro es el centro de una circunferencia
inscrita (circunferencia tangente a los tres lados del tridngulo).
Justifica tu respuesta.

Descripcidon: Esta actividad
permite consolidar las
caracteristicas y propiedades
de los triangulos y de los
puntos de interseccion de las
lineas notables de un
triangulo.

Alcance: Se espera que los
estudiantes apliquen los
propiedades y caracteristicas
aprendidas sobre las lineas y
puntos notables para Ila
solucion  de  situaciones
problémica presentadas




FASE 5. INTEGRACION

e Promover la participacion y la puesta en comin como medio para la comprensién de los
conceptos, propiedades y las caracteristicas de las lineas y puntos notables de un triangulo y de
los procesos propios del segundo nivel de razonamiento de Van Hiele.

ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y ALCANCES

. Complete la siguiente tabla con una X segun corresponda:

ENUNCIADO

S|

NO

JUSTIFICA

El incentro es el punto de
interseccion de las alturas.

Todas las bisectrices se
ubican al interior de un
triangulo.

El baricentro se ubica al
exterior de un tridngulo.

La bisectriz es un punto
notable de un triangulo.

Descripcion: Esta actividad
permite que los estudiantes
identifiquen la bisectriz y el
Incentro como la linea y el
punto notable respectivamente
de un tridangulo.

Alcance: Se espera que los
estudiantes integren el nuevo
conocimiento adquirido a su
red de conocimientos a sus
saberes previos.




ACTIVIDAD 5. Presentacion de lineas y los puntos notables (Mediatriz y Circuncentro)
(Nivel 2. Analisis)

Objetivos:

v Identificar las mediatrices como lineas notables de un tridngulo.

v'Identificar el circuncentro (punto de interseccién de las mediatrices) como un punto notable de un
triangulo.

v' Realizar procesos de razonamiento geométrico para hacer generalizaciones a partir de
construcciones realizadas con GeoGebra.

v' Promover la participacién y la puesta en comin como medio para la comprensidn de los conceptos,
propiedades y las caracteristicas de las lineas y puntos notables de un triangulo y de los procesos
propios del segundo nivel de razonamiento de Van Hiele.

CONCEPTOS:
Mediatriz: Es la recta perpendicular al segmento en un punto medio del lado de un tridngulo.
Circuncentro: Es el punto de interseccidn de las mediatrices de un tridngulo.

FASES

FASE 1. INFORMACION
e Identificar las mediatrices de un triangulo.

ACTIVIDAD DESCRIPCION Y ALCANCES

1. Sefiala las mediatrices en los siguientes triangulos Descripcidn: Identificar en qué medida
los estudiantes reconoce las mediatrices
de un tridngulo.

; ; . Alcance: Se espera que los estudiantes,
—— R o por lo menos identifique una de las
mediatrices de un tridngulo.

FASE 2. ORIENTACION DIRIGIDA
e  Reconocer las mediatrices de un triangulo.

ACTIVIDAD DESCRIPCION Y ALCANCES

Dado que la mediatriz es la recta perpendicular al segmento | Descripcidn: Las actividades 2, 3y 4,
en un punto medio del lado de un tridngulo y el circuncentro | permiten la construccion de las

es el punto de interseccion de las mismas. mediatrices de los  tridngulos
rectangulos, obtusangulos y

2. Abra el archivo Act-2.ggb de GeoGebra y teniendo que los | acutdngulos y la ubicacién del

tridngulos que aqui se presentan son rectangulos: circuncentroen los mismos.

a. Trace las mediatrices en cada uno de los tridangulos y
determine si su posicion se encuentra dentro, fuera o sobre
del tridngulo.

b. Ubique el circuncentro y determine si su posicion se
encuentra dentro, fuera o sobre el triangulo.

c. Segun lo observado que puedes concluir




ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y ALCANCES

3. Abra el archivo Act-3.ggb de GeoGebra y teniendo que
los triangulos que aqui se presentan son obtusangulos:

a. Trace las mediatrices en cada uno de los triangulos y
determine si su posicion se encuentra dentro, fuera o
sobre del triangulo.

b. Ubique el circuncentro y determine si su posicién se
encuentra dentro, fuera o sobre el triangulo.

c.Segun lo observado que puedes concluir

4. Abra el archivo Act-4.ggb y teniendo que los tridngulos
gue aqui se presentan son acutangulos:

a. Trace las mediatrices en cada uno de los triangulos y
determine si su posicidon se encuentra dentro, fuera o
sobre del tridngulo.

b. Ubique el circuncentro y determine si su posicién se
encuentra dentro, fuera o sobre el triangulo.

c. Segun lo observado que puedes concluir.

Alcance: Se espera que los
estudiantes construyan exitosamente
la mediatriz en los tridngulos
rectangulos, obtusangulos y

acutangulos y determine que el
circuncentro se encuentre ubicado
sobre, fuera y adentro,
respectivamente.

FASE 3. EXPLICITACION

e Reconocer las caracteristicas y propiedades de los tridngulos y de los puntos de interseccién de

las lineas notables de un tridngulo.

ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y ALCANCES

5. Teniendo en cuenta que el punto de interseccion de las
reflexione con sus

mediatrices se denomina circuncentro,
compafieros las siguientes preguntas:

- ¢Cudles condiciones deben existir para que el circuncentro se

encuentre dentro del triangulo?

- ¢Cudles condiciones deben existir para que el circuncentro se

encuentre fuera del tridngulo?

- El Circuncentro de un triangulo rectangulo es el punto medio de

la hipotenusa dibuja un triangulo y compruébalo.

Descripcion: Esta actividad
permite consolidar las
propiedades de las mediatrices y
del Incentro en los triangulos
rectangulos, obtusangulos y
acutangulos.

Alcance: Se espera que los
estudiantes reafirmen o aclaren
las conclusiones obtenidas.




FASE 4. ORIENTACION LIBRE

Utilizar las propiedades de las lineas y puntos notables para resolver diferentes problemas
de aplicacién en la vida diaria.
Reconocer las caracteristicas y propiedades de los tridngulos y de los puntos de interseccién de
las lineas notables de un tridngulo.

ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y ALCANCES

6.

Utilizando la herramienta GeoGebra resuelve las siguientes

situaciones:

Se desea construir un depdsito de agua para abastecer a tres barrios
A, B, C no alineados. ¢Dénde hay que construir el depdsito para que
éste sea el centro de la distancia de los tres barrios? ¢Qué concepto
matematico podrian utilizar para ubicarlo? ¢Por qué? Construye una
situacion para tu justificacion.

Los habitantes del municipio de Sabana de Torres estan seriamente
preocupados. Los desechos que eliminan sus pobladores hasta
ahora eran quemados en basurales, pero esta accién esta
contaminando cada vez mas el aire y, ademas, los acidos que
penetran en la tierra han empezado a contaminar los nacimientos
del agua que ellos mismos consumen.

La idea es asociarse con las poblaciones cercanas para organizar la
recoleccién de residuos, su clasificacion y su reciclado. Este proceso
implicaria una inversion que se recobraria con la venta del compost
(fertilizante obtenido a partir de los desechos organicos). La intencion
es reunirse a tres pueblos cercanos. Los habitantes del municipio de
Sabana van a discutir estda semana con que vecinos les conviene
asociarse. Para eso estudiardn el costo del trazado y aplanado del
camino hasta el lugar donde se instale la procesadora de desechos.
Si realizan estos calculos, averiguaran cual es el proyecto mas
econdémico. Confeccionar el mapa de la zona.

Hallar el lugar equidistante (que esta a igual distancia) de cada uno
de estas tres poblaciones que podrian participar en el proyecto:
Sabana de Torres, San Alberto, San Rafael; Sabana de Torres,
Puente Sogamoso, Puerto Wilches; Sabana de Torres, San Alberto,
San Rafael.

Trazar, en cada caso, los caminos de acceso que se deberan
construir para llevar los residuos al centro de recoleccion.

Encontrar la distancia que se debera recorrer desde Sabana de Torres
para llegar a cada una de las plantas e indiquen cual asociacidon
implica menos traslado

Descripcion: Esta
actividad permite
consolidar las
caracteristicas y
propiedades de los

triangulos y de los puntos

de interseccion de las
lineas notables de wun
triangulo.

Alcance: Se espera que los
estudiantes apliquen los
propiedades y
caracteristicas aprendidas
sobre las lineas y puntos
notables para la solucién
de situaciones problémica
presentadas.




FASE 5. INTEGRACION

e Integrar la informacién obtenida a su red de conocimiento con relacion a las propiedades y

las relaciones de las lineas y puntos notables de un triangulo.

e Reconocer las caracteristicas y propiedades de los tridngulos sobre las lineas notables y sus

puntos de interseccion.

ACTIVIDAD

DESCRIPCION Y ALCANCES

7. Relaciona las palabras de la izquierda con las de la derecha segun
corresponda. Justifica tu respuesta grafica o analiticamente.

a. Bisectriz () Ortocentro
b. Mediana () Baricentro
c. Mediatriz () Circuncentro
d. Altura () Incentro

8. Explica muy cuidadosamente cada una de las siguientes
afirmaciones

-El ortocentro, baricentro y circuncentro estan siempre alineados.
-El baricentro esta entre el ortocentro y circuncentro.

-La distancia del baricentro al circuncentro es la mitad que la
distancia del baricentro al ortocentro.

-El punto de corte de las tres mediatrices es el CENTRO de un
circunferencia que pasa por los tres vértices del triangulo y que
llamaremos circunferencia circunscrita.

Descripcion: Esta actividad
permite que los estudiantes
identifiquen las propiedades
y relaciones de las lineas y
puntos notables de un
tridngulo.

Alcance: Se espera que los
estudiantes integren el nuevo
conocimiento adquirido a su
red de conocimientos a sus
saberes previos.




Disefio de las actividades propuestas para los estudiantes de octavo grado
GUIA PARA ESTUDIANTES
A continuacion se presentan las actividades que deben ser desarrolladas por los

estudiantes de octavo grado para el aprendizaje de las lineas y puntos notables de un
triangulo.

e COLEGIO INTEGRADO MADRE DE LA ESPERANZA
N ACTIVIDAD 1. Reconocimiento visual de tridngulos
Nombres: 6rado:

1. Observe las siguientes figuras y determine cuales de ellas son triangulos. Justifique su eleccion.
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2. Identifica en la siguiente figura los lados, los vértices y los angulos.

1]
Lados:

Vértices:

Angulos:




3. Observe cuidadosamente los siguientes tridngulos y Agrupe aquellos que tengan una caracteristica
comun.

Figuras CARACTERISTICA

t,

4. Abra el archivo Act-4.ggb de GeoGebra y determine la medida de los lados de los triangulos que alli
aparecen. Teniendo en cuenta que estos triangulos recibe el nombre de tridngulos equilateros
¢Qué podria concluir?

5. Abra el archivo Act-5.ggb de GeoGebra y determine la medida de los lados de los triangulos que alli
aparecen. Teniendo en cuenta que estos triangulos recibe el nombre de tridngulos isdsceles ¢ Qué
podria concluir?

6. Abra el archivo Act-6.ggb de GeoGebra y determine la medida de los lados de los triangulos que alli
aparecen. Teniendo en cuenta que estos triangulos recibe el nombre de tridngulos escaleno ¢Qué
podria concluir?

7. Abra el archivo Act-7.ggb de GeoGebra y determine la medida de los angulos de los triangulos que
alli aparecen. Teniendo en cuenta que estos triangulos recibe el nombre de triangulos acutangulo
¢Qué podria concluir?




8. Abra el archivo Act-8.ggb de GeoGebra y determine la medida de los angulos de los tridngulos que
alli aparecen. Teniendo en cuenta que estos tridangulos recibe el nombre de tridngulos rectangulo
é¢Qué podria concluir?

9. Abra el archivo Act-9.ggb de GeoGebra y determine la medida de los angulos de los triangulos que
alli aparecen. Teniendo en cuenta que estos triangulos recibe el nombre de triangulos obtusangulo
¢Qué podria concluir?

10. Segun lo observado en el desarrollo de las actividades anteriores plantee con sus propias palabras

- El concepto de tridangulo:

- ¢Qué elementos se encuentran en un triangulo?:

- ¢Cual es la clasificacidn de los tridngulos segln la medida de sus lados?:

- éCudl es la clasificacion de los tridangulos segun la medida de sus dngulos?:

En una puesta en comun comparta sus respuestas

11. Haciendo uso de GeoGebra construye los siguientes triangulos teniendo en cuenta las indicaciones
dadas y clasificalos

a) Dos lados iguales de 3 cm y un angulo de 140
b) Tres lados iguales de 4,5 cm
c) Ladosde 3,4y 5cm



12. De las siguientes propiedades que describen un tridngulo determinado écudles de ellas serian
suficientes para saber de qué tridngulo se trata y como dibujarlo?

CONDICIONES Sl NO

Tiene tres lados

Tiene dos dngulos agudos

Sus angulos suman 180°

Tiene solo dos lados iguales

El lado desigual mide 4 cm.

13. Asocia a cada tipo de tridngulo la propiedad o propiedades que le correspondan:

Propiedad Tipo de triangulo
- Tiene un angulo de 90° - Triangulo escaleno
- Tiene tres lados iguales - Tridangulo equilatero
- Tiene dos angulos iguales - Triangulo isdsceles
- Tiene un angulo obtuso - Tridngulo acutangulo
- Tiene tres dngulos iguales. - Triangulo rectangulo
- Tiene sélo dos lados iguales. - Triangulo Obtusangulo

- Tiene sus angulos desiguales.



COLEGIO INTEGRADO MADRE DE LA ESPERANZA
ACTIVIDAD 2. Presentacion de lineas y los puntos notables
(Alturas y Ortocentro)

Nombres: Grado:

1. Seiala las alturas en los siguientes triangulos

Dado que la altura es un segmento perpendicular desde un vértice del triangulo a la recta que contiene al
lado opuesto y el ortocentro es el punto de interseccion de las mismas.

2. Abra el archivo Act-2.ggb de GeoGebra y teniendo que los tridngulos que aqui se presentan son
rectangulos:

a. Trace las alturas en cada uno de los triangulos y determine si su posicidén se encuentra dentro, fuera o
sobre del tridngulo.

b. Ubique el ortocentro y determine si su posicion se encuentra dentro, fuera o sobre el tridngulo.

c. Segun lo observado que puedes concluir

3. Abra el archivo Act-3.ggb de GeoGebra y teniendo que los tridngulos que aqui se presentan son
obtusangulos:

a. Trace las alturas en cada uno de los tridangulos y determine si su posicidn se encuentra dentro, fuera o
sobre del tridngulo .
b. Ubique el ortocentro y determine si su posicion se encuentra dentro, fuera o sobre el

triangulo.

c. Segun lo observado que puedes concluir




4. Abra el archivo Act-4.ggb de GeoGebra y teniendo que los tridngulos que aqui se presentan son
acutangulos:

Trace las alturas en cada uno de los tridngulos y determine si su posicion se encuentra dentro, fuera o
sobre del tridngulo.
Ubique el ortocentro y determine si su posicién se encuentra dentro, fuera o sobre el tridngulo.

Segun lo observado que puedes concluir

5. Reflexione con sus compafieros las siguientes preguntas:

- ¢Cuales condiciones deben existir para que el ortocentro se encuentre dentro del triangulo?

- ¢Cuales condiciones deben existir para que el ortocentro se encuentre afuera del tridangulo?

- ¢Y para que el ortocentro coincida con el triangulo?

6. Realiza las construcciones que verifiquen las siguientes proposiciones, indicando la descripcién de
los pasos a seguir para lograrla.

-Las alturas de un tridngulo isdsceles son congruentes.

Pasos:



-Las alturas de un tridngulo rectangulo son perpendiculares.

Pasos:

-Las alturas de un tridngulo equildtero son congruentes.

Pasos:

7. Complete la siguiente tabla con una X segln corresponda:

ENUNCIADO Sl NO JUSTIFICA

Todas las alturas se ubican al interior de un
triangulo.

El ortocentro se ubica al exterior de un
triangulo.

En todos los tridngulos rectangulos, el
ortocentro se ubica en su interior.

El ortocentro su ubica en uno de los lados
del tridngulo rectangulo.




COLEGIO INTEGRADO MADRE DE LA ESPERANZA
ACTIVIDAD 3. Presentacion de lineas y los puntos notables
(Medianas y Baricentro)

Nombres: Grado:

1. Seiala las medianas en los siguientes tridngulos

Dado que la mediana es un segmento cuyos extremos son un vértice del triangulo y el lado opuesto y el
baricentro es el punto de interseccion de las mismas.

2. Abra el archivo Act-2.ggb de GeoGebra y teniendo que los tridngulos que aqui se presentan son

rectangulos:

a. Trace las medianas en cada uno de los triangulos y determine si su posicion se encuentra dentro del

triangulo.

b. Ubique el baricentro y determine su ubicacién.
c. Seguln lo observado que puedes concluir

3. Abra el archivo Act-3.ggb de GeoGebra y teniendo que los triangulos que aqui se presentan son
obtusangulos:

a. Trace las medianas en cada uno de los triangulos y determine si su posicion se encuentra dentro del

triangulo
b. Ubique el baricentro y determine su ubicacién.
c. Segun lo observado que puedes concluir




4. Abra el archivo Act-4.ggb de GeoGebra y teniendo que los tridngulos que aqui se presentan son
acutangulos:

a. Trace las medianas en cada uno de los triangulos y determine si su posicion se encuentra dentro del

triangulo.
b. Ubique el baricentro y determine su ubicacién.
c. Segun lo observado que puedes concluir.

5. Reflexione con sus compafieros las siguientes preguntas:

- ¢Qué ocurre con el drea de un triangulo al trazar una mediana?
- ¢Cual es la posicion del punto de interseccion del baricentro en el tridngulo rectangulo?

- ¢Y en el acutangulo Y el obtusangulo?

6. Utilizando la herramienta GeoGebra resuelve las siguientes situaciones:

- Se quiere construir un supermercado que esté a la misma distancia de una farmacia (f), una estacién de
servicio (e) y una clinica (c), tal como se ve en la figura abajo. ¢ A ddnde debe estar ubicado exactamente
el supermercado? ¢Qué concepto geométrico podrian utilizar para ubicarlo? éPor qué?

- Una empresa quiere construir una fabrica de productos que se venden principalmente en tres ciudades.
La idea es construirla en un lugar estratégico (punto medio) que este a igual distancia de las tres ciudades.
¢Cémo se puede encontrar el punto donde se debe construir la fabrica? Muestra un ejemplo usando el
software (arrastre)



- Las tres medianas de un tridangulo son interiores al mismo, independientemente del tipo de triangulo que
sea, comprueba que también el punto de interseccidn llamado baricentro también divide el triangulo en
dos tridngulos de igual area.

7. Complete la siguiente tabla con una X segun corresponda:

ENUNCIADO Sl NO JUSTIFICA

La mediana divide a un angulo en dos partes iguales.

Todas las medianas se ubican al interior de un
triangulo.

El baricentro se ubica al exterior de un triangulo.

Cada mediana divide al tridangulo en dos triangulos
de igual area




COLEGIO INTEGRADO MADRE DE LA ESPERANZA
ACTIVIDAD 4. Presentacion de lineas y los puntos notables
(Bisectriz e Incentro)

Nombres: Grado:

1. Seiiala las bisectrices en los siguientes triangulos

Dado que la bisectriz es una recta que pasa por cada uno de sus vértices y que dividen en dos angulos
iguales el dngulo correspondiente a cada uno de los vértices y el Incentro es el punto de interseccion de las

mismas.

2. Abra el archivo Act-2.ggb de GeoGebra y teniendo que los triangulos que aqui se presentan son
rectangulos:

a. Trace las bisectrices en cada uno de los triangulos y determine si su posicidn se encuentra dentro,

fuera o sobre del triangulo.
b. Ubique el Incentro y determine si su posicién se encuentra dentro, fuera o sobre el triangulo.

Segun lo observado que puedes concluir

3. Abra el archivo Act-3.ggb de GeoGebra y teniendo que los tridngulos que aqui se presentan son
obtusangulos:

a. Trace las bisectrices en cada uno de los tridangulos y determine si su posicién se encuentra dentro,

fuera o sobre del triangulo.
b. Ubique el Incentro y determine si su posicidén se encuentra dentro, fuera o sobre el triangulo.

c. Segun lo observado que puedes concluir




4. Abra el archivo Act-4.ggb de GeoGebra y teniendo que los tridngulos que aqui se presentan son
acutangulos:

a. Trace las bisectrices en cada uno de los tridngulos y determine si su posicidn se encuentra dentro,
fuera o sobre del triangulo.
b. Ubique el Incentro y determine si su posicidn se encuentra dentro, fuera o sobre el
triangulo.
c. Segun lo observado que puedes concluir

5. Teniendo en cuenta que el punto de interseccién de las bisectrices se denomina Incentro reflexione
con sus compafieros las siguientes preguntas:

- ¢Cudles condiciones deben existir para que el Incentro se encuentre dentro o fuera del triangulo?

Comprueba que el punto de corte de las tres bisectrices se le Ilama circunferencia inscrita. Justifica.

6. Utilizando la herramienta GeoGebra resuelve las siguientes situaciones:

a. Dos amigos, Carlos y Sergio viven en un nuevo barrio del municipio. Un tercer amigo, Eduardo,
compra un predio cerca y quiere ubicar su casa de manera que se encuentre a la misma distancia
de Carlos y Sergio. Representa esta situacion y marca dénde podria construir Eduardo su casa.

Verifica que la casa de Eduardo se encuentra equidistante de la de sus amigos.
¢Habra otras ubicaciones para que Eduardo construya su casa? Justifica

¢Eduardo podra construir su casa de manera que ahora los tres se encuentren a la misma distancia
uno del otro? Si te parece que si, marca el punto donde deberia ubicar Roberto su casa.

b. Un sefior tiene un corral triangular sin alambrar y una vaca arisca; para que la vaca no se escape
decidid atarla con un lazo, a una estaca. Dependiendo del lugar del corral donde se coloque la
estaca se puede regular la longitud de la cuerda, de forma tal que la vaca pueda ir lo mas lejos
posible sin comer pasto fuera de la marca del corral.

Construye un corral triangular, y trata de encontrar en qué lugar debe colocarse la estaca de tal
manera que la vaca pueda comer en la mayor superficie posible del corral. ¢ Cdmo encontraste el
punto?



C.

Comprueba que el incentro es el centro de una circunferencia inscrita (circunferencia tangente a los

tres lados del tridngulo). Justifica tu respuesta.

7. Complete la siguiente tabla con una X segun corresponda:

JUSTIFICA

ENUNCIADO

Sl

NO

El incentro es el punto de interseccion de las alturas.

Todas las bisectrices se ubican al interior de un
triangulo.

El baricentro se ubica al exterior de un triangulo.

La bisectriz es un punto notable de un triangulo.




COLEGIO INTEGRADO MADRE DE LA ESPERANZA
ACTIVIDAD 5. Presentacion de lineas y los puntos notables
(Mediatriz y Circuncentro)

Nombres: Grado:

1. Seiala las mediatrices en los siguientes tridngulos

Dado que la mediatriz es la recta perpendicular al segmento en un punto medio del lado de un triangulo
y el circuncentro es el punto de interseccion de las mismas.

2. Abra el archivo Act-2.ggb de GeoGebra y teniendo que los triangulos que aqui se presentan son
rectangulos:

a. Trace las mediatrices en cada uno de los tridngulos y determine si su posicion se encuentra
dentro, fuera o sobre del triangulo.

b. Ubique el circuncentro y determine si su posicion se encuentra dentro, fuera o sobre el
tridangulo.

c. Segun lo observado que puedes concluir

3. Abra el archivo Act-3.ggb de GeoGebra y teniendo que los triangulos que aqui se presentan son
obtusangulos:

a. Trace las mediatrices en cada uno de los tridngulos y determine si su posicidn se encuentra dentro,
fuera o sobre del triangulo.

b. Ubique el circuncentro y determine si su posicidn se encuentra dentro, fuera o sobre el
triangulo
c. Segun lo observado que puedes concluir




4. Abra el archivo Act-4.ggb de GeoGebra y teniendo que los tridngulos que aqui se presentan son
acutangulos:

a. Trace las mediatrices en cada uno de los tridngulos y determine si su posicion se encuentra
dentro, fuera o sobre del triangulo

b. Ubique el circuncentro y determine si su posicion se encuentra dentro, fuera o sobre el
triangulo.

c. Segun lo observado que puedes concluir.

5. Teniendo en cuenta que el punto de interseccidn de las mediatrices se denomina circuncentro,
reflexione con sus compafieros las siguientes preguntas:

d. ¢Cuales condiciones deben existir para que el circuncentro se encuentre dentro del tridngulo?

e. ¢Cuales condiciones deben existir para que el circuncentro se encuentre fuera del triangulo?

f.  El Circuncentro de un triangulo rectangulo es el punto medio de la hipotenusa dibuja un triangulo y
compruébalo.

6. Utilizando la herramienta GeoGebra resuelve las siguientes situaciones:

a. Se desea construir un depdsito de agua para abastecer a tres barrios A, B, C no alineados. ¢Dénde
hay que construir el depdsito para que éste sea el centro de la distancia de los tres barrios? ¢Qué
concepto matemadtico podrian utilizar para ubicarlo? éPor qué? Construye una situacion para tu
justificacion.

b. Los habitantes del municipio de Sabana de Torres estan seriamente preocupados. Los desechos que
eliminan sus pobladores hasta ahora eran quemados en basurales, pero esta accién esta
contaminando cada vez mas el aire y, ademas, los acidos que penetran en la tierra han empezado a
contaminar los nacimientos del agua que ellos mismos consumen.

La idea es asociarse con las poblaciones cercanas para organizar la recoleccidon de residuos, su
clasificacion y su reciclado. Este proceso implicaria una inversién que se recobraria con la venta del
compost (fertilizante obtenido a partir de los desechos organicos). La intencién es reunirse a tres
pueblos cercanos. Los habitantes del municipio de Sabana van a discutir esta semana con que vecinos
les conviene asociarse. Para eso estudiardn el costo del trazado y aplanado del camino hasta el lugar



donde se instale la procesadora de desechos. Si realizan estos calculos, averiguaran cudl es el
proyecto mas econdémico.

-Confeccionar el mapa de la zona.
- Hallar el lugar equidistante (que esta a igual distancia) de cada uno de estas tres poblaciones que
podrian participar en el proyecto: Sabana de Torres, San Alberto, San Rafael; Sabana de Torres,

Puente Sogamoso, Puerto Wilches; Sabana de Torres, San Alberto, San Rafael.

-Trazar, en cada caso, los caminos de acceso que se deberdn construir para llevar los residuos al centro
de recoleccidn.

- Encontrar la distancia que se debera recorrer desde Sabana de Torres para llegar a cada una de las
plantas e indiquen cuadl asociacion implica menos traslado

7. Relaciona las palabras de la izquierda con las de la derecha segun corresponda. Justifica tu
respuesta grafica o analiticamente.

a. Bisectriz () Ortocentro
b. Mediana () Baricentro

c. Mediatriz () Circuncentro
d. Altura () Incentro

8. Explica muy cuidadosamente cada una de las siguientes afirmaciones

-El ortocentro, baricentro y circuncentro estan siempre alineados.

-El baricentro esta entre el ortocentro y circuncentro.

- La distancia del baricentro al circuncentro es la mitad que la distancia del baricentro al ortocentro.
-El punto de corte de las tres mediatrices es el CENTRO de un circunferencia que pasa por los tres
vértices del triangulo y que llamaremos circunferencia circunscrita.



